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enel 1r trimestre del curs seguent.

Bones vacances

Departament de Matematiques
Institut de Sales







NOMBRES REALS

1. Calcula i déna el resultat en forma de fracci6 irreductible:

12
2—— -2 -1
a) (l_sj b) [1+1j _(2_3j _
L 2 4

2. Simplifica la seglUent expressio i déna el resultat amb exponents positius:

((2ab)“ (33) j _

2%.at.p°

3. Calcula i simplifica (has de treure termes fora de I'arrel, sempre que es pugui):
32 3 4
\N72a°b b) !\/10x! 0 (3 azbj
v2a V125x°

4. Fes les seglents operacions amb radicals i simplifica els resultats:

2 42572 -8+932 _ ) (\/6—2\/5)2_5\/5.(2\/5_1):
18

a)

5. Racionalitza i simplifica:

4-48 9-3 3J2-5 26 —1

2 Dok NI NN

6. Troba, a partir de la definicié els logaritmes segients:

a) log,243 b) log,64 c) logl.000 d) log0,001 e) log, 2i5

a)

f) Ine? a) Inei3 h) log, 1 i) log—1.000 j) logs 5

7. Calcula el valor d’x (a partir de la definicié del logaritme):

a) log,81=4 b) log, 100 = -2 c) IogX%:B d) log, XZ%

8. Sense calculadora, utilitzant les propietats del logaritme, i sabent que log7 = 0,845 calcula:

a) log0,7 b) log 700 b) log 490
9. Calcula el valor de x per als casos seguents:
a) 2X =7 b) 5°-2=0 c) logx = 5,4 d) 2654 =6
e) 5logx —2=0 f) Lhx=0,45 g) Ln(x+2)=1
POLINOMIS

10. Factoritza els seguents polinomis i escriu les seves arrels:
a) 4x* —x? b) x* —2x% +1 c) x* +x



d) 2x* —x—-3= e) 2t®-18t
) t° - % h) 5x° +13x* + 4x° — 4x?

11. Simplifica les seglents fraccions algebraiques:

f) 2t° —7t* +4t+ 4
i)t -t -3t +t+2

X+1 X3 —x%+3x-3 3x* —6x-9 ox% -1
a) — b) 3 C) ————( d) —————
X- =1 x- =1 2X—6 33X —4x+1
12. Calcula i simplifica:
a)Z_|_X+3_ b) 2x+6  x+5 x+1 2
X NG x> —3x x*—-4x+3 x> -1 x-1
d) x 1 x? ) 2 1 B x> -1 x°-4x+3
x—1 x x%-x x2—-1 x+1 x-1 x2—3x  x®-9x
0 x-1 = 2x-1 4x*-1 h)(H 1 ]_x2+2x—3_
x2—3x 3x>-3x 2x*-x-1 x—2)" 2x* —4x

EQUACIONS | SISTEMES

13. Resol les seglients equacions:
a) (2x-1)-(3-2x)=(1-2x)°
c) 4x(x—3f(2x-5)=0
e) 8x}+27=0
9 Yy +81=0

) 100—4x* =0

k) 6x* +11x® —4x* —4x=0
m) V9—3x = J/Xx+1 — 2

0 x+2 4-xX° 6
x2—2x x?2—-4 x3®-4x
-2 X?

q —x'+—=1
3 2

14. Resol els sistemes:

2x—y=3 b {2x+y:4

a)<§—X=O X2—y2=5
LY
X+y+2=2 A4X +y=17
d<X-y+z=6 e) ¢«x+2y=0
X—y—-2=0 3x -5y=1

b) t° +t*-5t-5=0

d) (2-3x)°" =16
f) y*-81=0
h) x* +8x=0
2x+1 5(x-1)
Y x—1  x+1
N X++/3x+1=9
n) 4x* +3x*-1=0
x?-3x 1

1

p) X2—1 -

r 9x* —16x* =0

{xy—3y:—8
c)
3X+4y=5

X+1 - Xx—-1



TRIGONOMETRIA

15. Sense calculadora, troba les raons trigopnometriques exactes de.
a)—150° b) 300° c) 1215°

16. Saben que tana =3 i 180° < a < 270°, calcula les solucions exactes de :
a) cosa b) sina

. 2 3 .
17. Sabentque sinx= —§ amb 7z<x< 77[ , calcula cosx i tanx.

18. 21. Simplifica les expressions trigonometriques:

sinz(fo;uaj—sin(;ma)-sina tan(a—@-sin(;ma)

a) b)
T 3z
cos| — +a cotg(r—a)-cos | — -«
2 2
2 2
. 1
COS_ a d) sina- +cot’
l+sina cosa
19. Demostra les igualtats trigonometriques:
sina cot’ o
a) cotga+——— =Ccoseca b) ——=C0Seca
1+cosa coseca —Sina
c) (seca +cosa)-(seca—cosa) =tan® a +sin’ a d) ————tana =cotga
sin 2a
20. Resol les equacions trigopnometriques:
a) tanx—sinx=0 b) 2tanx+5=1 c) cos2x =1+sinXx
d) tanx-(1-3sinx)=0 e) CoS2Xx—cosX =1 f) cos? x—6tan? x—1=0

21. A una distancia de 30 m d’una torre, observem el punt més alt sota un angle de 60°. Si ens
allunyem 10 m, sota quin angle observarem el punt més alt de la torre?

22. Tres antenes de radio A, B i C estan situades formant un triangle i les distancies entre ells
sbn les seguents: A a B, 320m,de B aC,430 mide CaA, 520 m. Troba I'angle que
formen les visuals des de I'antena B a les altres dues.

23. Dos observadors que estan a 140 m de distancia, veuen un vaixell sota angles de 42° i 37°
respecte la linea recta que els uneix. Troba la distancia del vaixell a cada observador.

24. A un fuster li han encarregat un tauler triangular amb dos costats de longituds 1 metre i 1,75

metres i amb I'angle oposat al primer costat de 30° . Calcula la mesura de tots els costats
i els angles del tauler.

25. Resol el triangle del qual coneixem a=8m b=12m i A= 40°



GEOMETRIA

26. Calcula el valor del parametre a per tal que els tres punts A=(1, -1) B=(2, -3) i C=(-1, 2+a)
estiguin alineats.

27. Donats els vectors U =(=3,xX) i v=(2, x-1)
a) Determina el valor d’'x per tal que siguin perpendiculars.

b) Determina el valor d’x per tal que el modul del vector v sigui 3
c) Determina el valor d’x per tal que siguin linealment independents.
- -
28. Donats els vectors u =(a—214) i v =(1, b—2) Calcula els valors dels parametres a i b

%
per tal que els vectors siguin perpendiculars i el modul del vector u sigui 5.

29. Determina els valors dels parametres a i b per tal que el punt C :(a+1, 5) sigui el punt
simétric del punt A=(a+3, b) respecte del punt B=(b-3, —2a).
30. Els punts A=(-1,2), B=(2,6) i C=(5, 2) son tres vertexs consecutius d’'un rombe. Calcula:

a. El quart vértex del rombe.
b. La longitud dels costats.

31. Donats els punts A=(-4, 1) B=(2, -5), calcula les coordenades dels punts P i Q que
divideixen el segment AB en tres parts iguals.

32. a) Troba 'equacié general de la recta que passa per A=(2, -3) i B=(1, 1).
b) Escriu 'equacio de la recta que passa pel punt A=(2, -3) i és paral-lela a I'eix d’abscisses.

Xx=1-4
33. Troba I'equacio explicita de la recta paral-lela a la recta s: { 32 i que passa pel punt
y =
mig del segment AB, on A=(2, -3) i B=(1, 1)
34. Donada larecta '~ 2x—y+1= O, calcula;
a) Equaci6 explicita de la recta paral-lela a r i que passa pel punt de coordenades

A=(-1, 3).
b) Calcula les coordenades del punt d’'interseccié de la recta r amb I'eix d’abscisses (OX).
c) Equacio de la recta paral-lela ala recta x =5 i que passa pel punt P=(-1, 2).

35. Donades lesrectes r: 3x+(mM—-2)y—-2m=0 i s: mx+y—-6=0, calcula els valors

de m per tal que:
d) Lesrectesris siguin paral-leles.
e) Lesrectesri s siguin perpendiculars.

36. Calcula I'equacio explicita de la recta perpendiculara r: 3x—y+5=0 i que passa pel punt

X=24
d’interseccio de les rectes S: i t:—Xx+2y=8
y=2+34

37. Donada larecta d'equacié r: (x,y)=(@,-1) + A(-3, 2) calcula:

a) La projecci6 ortogonal del punt P=(5,5) sobre la rectarr.
b) Les coordenades del punt simetric de P respecte de la rectarr.



38. Calcula la distancia entre les rectes ri s:
X=5-1
a)r: S:y=2X+5
y=31
byr:(x,y)=(-2)+A(-4,6) i s:3x+2y-1=0

39. Donades les rectes r:6x+(m+1)y+3m=0 i s: mx+y+m=0, calcula els valors del

parametre m per tal que:

a) rissiguin paral-leles.

b) ri s siguin secants.

C) ris siguin perpendiculars.

40. Determina els valors dels parametres a i b per tal que lesrectes r: 3x+(a—2)y—2a=0
i s: ax+Yy—b=0 siguin paral-leles i larecta s passi pel punt P=(0, 6)
41. Calcula l'area del triangle de vértexs A=(-2,2), B=(-4,0) i C=(-1-2)

42. Donats els punts A=(-1,3) i B=(-3,-5), calcula I'equacié explicita de la recta que passa pel

punt mig del segment AB i que forma un angle de 135°amb el semieix positiu d’abscisses
(mesurat en sentit positiu).

X+1
43. Calcula el punt simetric del punt P = (1, 6) respecte de larecta: I —— =

44, Calcula el valor de m per tal que la distancia del punt P =(m, 3) alarecta

r: x+3y—1=0 sigui +/40.
FUNCIONS

45. Calcula el domini de les funcions:

X+3 b) f(x)=’/2_(3x+5)

f =
a) 1) 4x* —Ax® —x* + X x?—4
5X -2 X—3
f(X)=——— d f(x)=
o 1) 4x® —9x ) T 2x* +1
x* -1 x* -1
f(X)=——— f f(x)=
9= s ) T0=S
X—2 X+1
f(X)=———— hy f(X)=———
9 T =g 10 = e
46. Donades les funcions f(X) i g(X), calcula I'expressié analitica de les funcions

(ge f)x) i (fogkx).

a)f(X)=v2x-1 i g(x)=3x"-x*+1
2X x* -2

b)f(x):ﬁ i g(x)= 3;




x? -5 2x -3

0 f)="7"1 9=

47. Calcula els punts d’'interseccié de la funcié f(x) = amb els eixos.

48. Representa graficament les seguents funcions de segon grau, determinant préviament: la
concavitat o convexitat, els punts d’interseccié amb els eixos de coordenades i el vértex de

la parabola. |, a partir del grafic, contesta la pregunta de cada apartat.

a) f(x) =-x? +6x—8. En quins punts f(x)>0?
b) f(x) = —x% —4x—4. En quins punts f(x)<0?
c) f(x)=x*+3. Enquins punts f(x)>37?

d) f(x)= 2x% —8x En quins punts f(x)>07

X2 —2X—6 Si —2<X<2
49. Donada la funcié f(x)=4-6 si 2<x<5
X+2 si x>5
a) Calcula les imatges de -3,de 0 i de 5

b) Escriu el domini de la funcio.
c) Fes la representacio grafica de la funcié fent previament tots els calculs.

SOLUCIONS DELS DEURES D’ESTIU DE 1r DE BATXILLERAT

b3
1.a)-1/5  b)-2/9 s
3. a) 6ab b) & c) a¥ab?
X

4. a) 5‘/5; 2 b) -16-3+/3

242 -2 3/3-1 23-64/10 113 +3/2
5. a) b) c) == d) -2 T

5 2 13 15

6. a)5 b)6 ¢)3 d)-3 e) -2 )2 g)-3 h)0 i) no existeix N1

7. a)x=3 b) x= 1/10 c) x= 1/2 d) x=33/3

8. a) -0,155 b) 2,845 c) 2,69

9. a) x=2,81 b) x=0,431 c) x=3,98-107° d) x=4+In3
e) x=2,51 f) x=1,57 g) Xx=e-2

10. a) x*( 2x+1)(2x-1)  arrels: x=0 x=-1/2 x=1/2
b) (x+1)*(x-1) arrels:  x=-1 x=1

c) X(x+1)(x*-x+1)  arrels: x=0 x=-1



d) (2x-3)(x+1) arrels: x=-1 x= 3/2
e) 2t(t+3)(t-3) arrels: t=0 t=-3 t=3
f) (t-2)*(2t+1) arrels : t=2 t=-1/2
gt(t+ %)(t —%) arrels: t=0 t=-1/5 t=1/5
h) x?(x+1)(5x-2)(x+2) arrels : x=0 x=-1 x=2/5 X=-2
) (t+1)*(t-1)(t-2)  arrels : t=-1 t=1 t=2
2
11. a) 1 b) X +3 0 3x+3 d) 3x+1
x—-1 X+1 x—-1
2 — f— f—
12. a) 8X-:3 b) 3x x2 6 _ X+ 2 0 1 g L
X X" —4x°+3x  X(x-1) x—1 X
-2 X+1)(x+3 2 27 — 2x
X+1 X—3 3(x-13) X+3

13. a) x=1x=1/2
c)x=0 x=3 x=5/2

b)t=-1 t= 5 t=-+/5

dx=2 x=-2/3

e) x =-3/2 ly=+£3 g) no té solucié

h)x=0 x=-2 iYx=+5 x=-45 Ix=13 x=4

Kyx=0 x=-2 x=2/3 x=-1/2 [)x=5

m)x=3 n)x==1/2 o)x=1 x=-1

p) X =2 g) no té solucié Nx=0 x=4/3 x=-4/3
14.a) x;=0 y;=-3(0,-3) ixp=2 y,=1 (2,1)

b) x;=7/3 y,=-2/3(7/3,-213) i X,=3 y,=-2  (3,-2)

c) x;=17/3 y;=-3(17/3,-3) iX,=-1 y,=2 (-1,2)

d) x=1 y=-2 z=3

e) No té solucio.

15. a) sin (-150°) = sin(210°)=-sin30°=-1/2
cos (-150°) = cos(210°)=-c0s30°= - J312
tg (-150°)=tg(30°) = +/3/3
b) sin(300°) = -sin60° = -~/3 /2
c0s(300°)=cos 60° = 1/2
tg300°= -tg60° = - /3

€) sin1215° = sin135° = sin45° = /2 /2



€c0s1215° =c0s135° = -cos45° = - \/5 /2
tg 1215° = -tg 45° = -1

16. a) cosa = -+/10 /10 b) sine = -3+/10 /10
17. cosx = - +/5/3 tgx:Z\/E/S
18. a) —cosec a b) 1 c) 1-sinx d) seca

20. a)x=0°+180% Vk eZ
b) x = 116,57° +180% Vk € Z
C) X1 = 0°+180°% X = 210°+ 360°%k  Xz= 330° + 360° VkeZ
d) x; = 0°+180° X, =19,47%+ 360°%  x3= 160,53° + 360°% Vk e Z

e) X; =141,35°+360° X = 218,65°+ 360°%k VkeZ
f) x; = 0°+180° VkeZ
21. Sota un angle de 52°24°39” 22. L’angle és de 86°28’45”

23. El vaixell esta a una distancia de 95,4 m d’un observador i a 85,8 m de laltre.
24. Soluci6 1: A =300 B, =61,04° C; =88,96° a =1m by =1,75m i ¢; =2m
Soluci6 2: A, =30° B, =118,96° C,=31,04% a, =1m b, =1,75m i c, =1,03m
25. Soluci6 1: B; =74,62° C;=65,38" i ¢, =11,31m
Soluci6 2: B, =105,38° C,=34,62" i ¢, =7,07m
26.a=1 27.a)x=3ix=-2 byx=1++5 ) x=3/5
11

28. a=41i b=E a=-2ib==
4 4

29.a=-2 i b=3
30 . a) D=(2,-2) b) Longitud dels costats 5 unitats
31. P=(-2,-1) i Q=(0,-3)

32.a) 4x+y-5=0 b)y=-3 33.y =-3x+7/2
34.a)y =2x+5 b) (-1/2,0) ¢)x=-1

35.a)m=-1 b) m=1/2 36.y=-1/3x +17/3
37. a) projeccio ortogonal (1,-1) b) punt simetric ( -3, -7)

o 513
38.a)Les rectes son secants, per tant d(r,s)=0 b) ris sén paral-leles d(r,s) = %
39.a) m=-3 b)m #=2im # -3 c)m=-1/7
40. a=-1 i b=6 41.Area=5 u?

42. y=—-Xx-3 43. P’=(5, -2) 44, m=12 o m=-28



45, a) ‘R—{O,l,—l,l}
2 2

d R

9) R-{-2}

46. a)(gof) (x) = 12x*-14x + 5

X2 +2x—2
b o) =———M—
) (@of) (X) S 3

—2x* —x? +16x-13

€) (gof) () =

3 3

48. a) Convexa
Nox:(2, 0)i(4,0)
NoY:(0, -8)
Vertex=(3, 1)

f(X)>0 a[24]

b) Convexa
NOX:(-2, 0)
NOY:(0, —4)

Vertex=(-2, 0)

f(x)<0 alrR- {-2}

—x*+x*+5x-5

7. nox [ﬁ,oj i [-_ﬁ,o

) )

b) (~o0,-1]- -2} 9 m-{o,_g,ﬁ
&) R—{2,-2} n R
h) R — {2 )

(fog) (x) = V6x* —2x% +1

_ 6x*-12x
D= 5 o e
_ = x> =12x" +9x
(feg) (0= —— 3"

)



48.

c) Concava

No talla I'eix d’abscisses

NoY:(0, 3)
Vertex=(0 , 3)

f(x)>3 alrR

d) Concava
NOX:(0, 0)i(4,0)
NOY:(0, 0)
Vertex=(2, —8)

f(x)>0 a(—0,0)u(4,+x0)

a) f(-3) no existeix f(0)=-6
b) Domf(x) = [-2, +)

c)

f(5) =7

5 4 3 X -1 1 2 3 4 5 [ 78 9




